Tytul rozprawy: Cantora i Dedekinda filozofie matematyki. Analiza por6wnawcza

Streszczenie: Niniejsza rozprawa jest porownawczym studium przypadku (case study)
dwoch indywidualnych praktyk matematycznych oraz rekonstruowanych w oparciu o nie
wybranych aspektow filozoficznych prac Georga Cantora i Richarda Dedekinda. Studium to
wpisuje si¢ w nurt badan rozwoju wiedzy matematycznej, gdzie zauwaza si¢ potrzebg
poszerzania wiedzy o case studies, ktore sa skupione na konkretnych problemach
matematycznych, rozwigzywanych przez konkretnych matematykéw. Rozprawa ma na celu
wyjscie naprzeciw tej potrzebie, opierajac si¢ na analizie przyktadow historycznych. W tym
celu dokonana jest analiza porownawcza zalozen filozoficznych dwoch analizowanych
matematykéw XIX wieku. Inspiracja do podjgcia tego kierunku badawczego jest postulat
Michata Hellera, dotyczacy konieczno$ci poszerzenia zakresu pytan i kwestii badawczych
filozofii matematyki. Hellerowski program rozwinigty zostat o odwolanie do filozofii praktyki

matematycznej (PMP).

Gtéwnym celem pracy jest proba podwazenia radykalnego, obowigzujgcego pogladu
Cantor-platonik vs Dedekind-konstruktywista. W ramach nurtu badan praktyki matematyczne;
niniejsza praca argumentuje za pragmatycznym podejsciem, ktore uzaleznia powstawanie
obiektéw matematycznych od konkretnych, umystowych czynnosci konstrukcyjnych podmiotu
w odpowiedzi na konkretne matematyczne problemy w perspektywie indywidualnej i
spolecznej. Perspektywa ta dopuszcza, zeby od momentu tekstowego i jezykowego
wprowadzenia tych przedmiotéw, stawaly si¢ one w pewnym sensie intersubiektywnie

komunikowalne.

W pracy skupiono sie na nastgpujacych tresciach matematycznych: 1. na problemie
skonstruowania kontinuum punktowego u obu matematykow, 2. w przypadku Cantora na
powstaniu zbioréw nieskonczonych, liczb pozaskoficzonych — kardynalnych i porzadkowych,
jak réwniez na dowodzie przeciwko nieskonczenie matym wielkosciom, 3. a w przypadku
Dedekinda na zarysie podstaw teorii mnogosci, jak i na arytmetyce liczb naturalnych. Wybrane

matematyczne problemy sg przeanalizowane w kontekscie wspotczesnych propozyci.

Oprocz analizy matematycznych tekstow, rekonstrukcji oraz analizy poroéwnawczej
filozoficznych zatozen i przestanek, podjeta zostata proba scharakteryzowania wybranych
aspektow metodologii praktyki naukowej obu matematykow, w oparciu o ich naukowe decyzje
i podejmowane kierunki badaf, w kontekscie Owczesnego Srodowiska naukowego i

obowigzujacych w tym srodowisku paradygmatow. Przeanalizowano w tym celu ich zalozenia



o zrddle wiedzy matematycznej, podejscie do wykorzystania i stosowania teorii mnogosci, a

takze opiszemy wybrane aspekty ich matematycznego ogladu podstaw matematyki.

Podjete analizy pozwalaja zrekonstruowaé trzy istotne aspekty filozofii matematyki
Cantora i Dedekinda. Chodzi o konstrukcjonizm epistemologiczny, realizm ontologiczny, a
takze zwigzany z nimi strukturalizm - u Cantora jedynie strukturalizm ontologiczny, u
Dedekinda dodatkowo strukturalizm metodologiczno-epistemologiczny. Proponowany
konstrukcjonizm epistemologiczny jest oparty na niezbednosci aktywnych i tworczych
procesow umystowych podmiotu matematycznego w  kontekscie konstruowania
matematycznych struktur; realizm oparty na zalozeniu o niezbednosci minimalnego wymogu
istnienia abstrakcyjnych obiektow, ktore sa wytworem oraz przedmiotem dyskursu zardwno

indywidualnej praktyki, jak i praktyki spoteczno-historycznej.
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